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Vin. ^ropo/itiones aliquot de frojeBilium motu 
TarahoUco^ Script tit An. 1710. ^er B.Taylor, 
LL.T>. %S,S, 

PROPOSITIO I. 

T^i gravttatis^ ^i^^j^i direBtone datis^ motus corporis 
projeBt^ in medio non refijiente^ jit in Farabold. 

DEMOB STR AT 10. 

PRojiciatur corpus de loco A (Fig. i.^ in diredi- 
one lineae AB^ fitque ejus trajedoria curva 
A CD. Ad trajedori^ pundum quodlibet C, due 
redam C 5 in diredione vis Gravitatis, red^ A B 
occurrentem in £, atq, refolvetur motus projedilis 
per AC in partes A B^ B C, quarum A B oritur a 
motu projedionis uniformi, atq^ JS C a vi gravitatis 
accelerante. Eft ergo reda defcripta A B tempori 
proportionalis ab initio motus in^^, atq, eft BCm 
duplicata ratione ejufdem temporis, ficut olim de- 
monftravit Galiteus , adeoque in duplicata ratione 
recipe A B. Cum ergo fit B C in duplicata ratione 
redas A B^ conftat curvam ACD eife Parabolam. 
Q^E.D. 



PROP. 
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P R O R II 

Vehchas corporis projeEU in quolibet pun&o trajeBorm^ 
ea ejl^ quam corpus acquirere pmefi cadendo per 
althiidhiem aqualem quart a parti parametrt Para^ 
hola adpunBum ilhidm 

DEMONSTRATIO. 

Sit Trajecloria A CD (Fig. 2.) Ad pundum 
quodlibet ^ ducantur tangens AB^ & diameter 
A E. In tangente A B fi^t A B ^qualis dimidio pa- 
rametri ad verticem A^ dC diametro A E parallela 
ducatur BC^ trajedork occurrens in C, 5c ad pundum 
C duci intelligatur tangens CG, tangenti^J occur- 
rens in i% atq^ diametro A E'm G. Turn ex natura 
parabol?B erunt AG^CB ^quales, adeoq^ & AF^ 
F Bj dc quoniam cik AB ^qualis dimidio parametri 
ad pundum A^ erit B C quarta pars ejufdem para- 
metri, & proinde sequalis ipfi B F. Jpfi B C proxi- 
mam dC parallelam. due ^ c^ paraboI?€ occurrentem in 
c, & due iine^ B h parallelam C(i , ipfi be occurren- 
rerain/3. Turn quoniam fpatiiimCV, adeoque &c 
fpatium /2^, finguntur perexigua, velocitates qui- 
bus defcribuntur erunt ^quabiles quamproxime j 
adeoq^ fpatia B b^ feu C^^ Cc^ cum eodem tempore 
defcribantur, erunt ut velocitates quibu's defcribun- 
tur^ & viciffim velocitates erunt ut fpatia. Colnci- 
dant punda (7, r, atq^ erunt h?i^ rationes accurate. 
Sed in ifto cafu propter (imilia triangula C^ c^ F B C, 
fit Cj8 ad ^^, ficut FB ad BC^ ideoq^ velocitates 
quibus defcribuntur B b^ fie funt ut F B^ B C^ hoc 
eft, funt^quaks. Velocitas aucetp, qua defcribitur^r^ 
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€a eft, qua inovetur projediie in pundo ^, 6c veloci- 
tas altera qua defcribitur /3 c^ ea eft quam corpus ac- 
quirit cadendo per altitudinera BC quarte partis pa- 
rametri ad pundum A. Eft ergo velocitas projedilis 
in quolibet pundo J asqualis veJocitati, quara corpus 
acquirere poteft cadendo per aJtitudinem quarts partis 
parametri ad pundum illud. Q^E.B. 

PROP. III. 

J) at IS velocitate ^ direSione projeBioiiis^ tnvenire 

Trajetloriam corporis projeBi. 

!• Projiciatur corpus de loco A ("Fig. 5. J in dl- 
redione reftse A B. Due AC in diredione vis gra- 
vitatis, (hoc eft Horizonti perpendicularem,) ejus 
longitudinis, ut fit C pundum, unde corpus cadendo 
acquirere poteft velocitatem in A, qua fit projedio. 
Due A F a^qualem A C, angulum FAB conftituen- 
tera cum linea directionis AB^ aequalem angulo C^^5. 
Due CD perpendicularem zA AC (hoc eft horizonti 
parallelam,) eiq^ occurrentem FD, ipfi A C paralielam. 
Bileca FD in E-^ atq-, erit E F axis, atq^ E vertex 
principalis Parabola, per quam movetur projedile. 
Unde'defcribetur Trajedoria per notas proprietates 
Parabola. ^ E. F. 

DEMONSTRATIO. 

Eft enim A C quarta pars parametri ad verticem A. 
Unde conftant castera ex conicis. 

2. Ad pundura Trajedorias quodvis G, due GjEfipfi 
A C parallelam, &C ipfi C D occurrentem in H-^ atque 
iter HG altitudo, per quam corpus cadendo acquirere 

Z poteft 
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poteft velocitatem, qua movetur projediie in punSo 

Hoc item conftat ex Prop i* & ex conkis* 
Sehdiunu Si ad punfta J^ Si C (Fig. 2.) ducao- 
tur tangentes AB^ CG occurrentes re<ftis horizonti 
perpendicuiaribus CB^ JG^in B dl G^ veiocitates 
in AdcC erunt inter fe ut tangentium partes inter- 
cepts, AB.CG. 

p Pv o E m 

llfiico faBo experhnento tnvenire velocttatem pra- 

j^Bionm 

Projiciatur corpus de loco^ (Fig. 2.) in direction e 
qualibet A B^ atq^ obfervetur pundum percuiTum C\ 
in direclione vis gravitatis ducatur C B^, ipfl A B oc- 
currens in ^, atque ipfis CB^ A B^ tiat tertia pro- 
portionalis L. Erit quarta pars longitudinis L ai- 
titudo, per quam corpus cadendo acquirers potefl: ve- 
locitatem projeailis in A. Xh E. L 

DEMONSTRaTIO., 

Eft enim L parameter Trajedorise ad pun6!um ^^ 
unde conftat folutio per propofitionem fecundam. 

Scholmm^. Commodiflime inftituitur experimen- 
turn, ereda ad horizontem perpendiculari A G, &c di- 
redionem fumendo A B, quag bifecet angulum C A G^ 
reda etiam A C exiftente iiorizonti parallela*. Nam 
In ifto cafu. altitudo qua^fita ^qualis eft dimiiia 
liiftantiat A C 



PROP. V. 

Datu direBione & velocitate projeBionis -^ invenire oc~ 
curfum TrajeBoria cum reBa tranfeunte per punBum 
Wide Jit proj echo. 

Projiciatur corpus de loco A (Fig. 4-) in diredione 
reda^ AB. In diredione gravitati contraria, fiat A C 




ipfi AC perpendicularis. Fiat FA squalls ipfi CA, 
atq^ angulum conftituens FAB aequalera angulo 
CAB. ShAK reda, cujus occurfus cum Trajeaorifi 
qu^ritur. Due F I ipfi A K perpendicuiarem, atqj 
ipfi C E occurrentem in D. In C E fume E D .aequa- 
lem C D, atq^ ducatur ipfi C E perpendicularis EK^ 
ipfi A K occurrcns in K. Erit K pundura qu^fi* 
turn. 

DEMONSTRATIO. 

In FJproduda fiat/J^equalis F/, atq; ducantur 
f J^ fE, FE^ F K. Quoniam eft angulus FIA 
redus, atq-, fl squalls F J, eft etiam fA ^qualis 
F A. Sed per conftrudionem eft F ^ sequalis CA^ 
atque angulus DC A redus. Sunt ergo punda C, 
F, f ad circulum centro A defcriptum, quern tan- 
git reda DC in C. Sunt ergo F D^ CD, fj), 
continue proportion ales. Sed eft ED sequalis CD 
(per conftrudionem) Sunt ergo F£), E D^ fD 
continue proportionales -^ adeoque ob angulum 
communem ad D, triangula FFD, EfD funffi- 
miliaj atque angulus DFFaqualis angulo F/F. 

Z 2 Fund.! 
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Punda imqi tria jF, E^/font ad circulatn, quern tan- 
git reda E D m E. Sed qironiam eft / J aiqualis F J, 
atq-^ anguius F /.K" redus, centrum iftius circuli eft 
in reda IK-^ item quoniam eft anguius D £ Z rectus; 
centrum illud eft etiara in reda EK. Eft ergo K 
centrum iftius circuli, adeoq, FXasqualis eft ipfi 
E K. Jam (per Prop. ^•J funt F focus Trajedori?B, 
atq-^ C d quarta pars parametri ad punclum A. Unde 
cum fit C £ ad AC dc £^ perpendicularis, atq^ FK 
;^qualis EK^ erit pundum ^ad Trajedoriam (per 
conica). O^ E. D* 

PRO P. VI. 

lifdem datis^ invenire occmjtim TrajeBorm cmn reBi^ 

qudtibet pofaione data. 

Projiciatur corpus de loco A (Fig. 5.) in diredione 
A B, fitq^ G H reda cujus occurfus cum Trajedoril 
qua^ritun Due AC in diredione gravitati contraria, 
atq^ ^qualem altitudini, per quam corpus cadendo.^ 
acquirere poteft veiocitatem, qua fitprojedio 5. & due 
AF ^qualem ipfi ^C,ita ut fit anguius FAB asqualisan-- 
guloC^^J^ & ducatur C i? perpendicuJariv9 ipfi C A. 
Ducatur F /jpfiG/^ oecurrensadangulos redosin /, 
atq-^ ipfi C E in Dj 8c in FI fiat // ^qualis F h In 
C E fiat £I> media proportionalis inter FD 8>c fDy 
dc ipfi CE ducatur perpendicularis E^^ ipfi G H oc- 
currens in JL Erit Z pundum qu^fitum*. jQ. E. L, 

DE MOW ST RAT 10. 

Conjungendo / E demonftratur ad modum propo- 
Stionis pracedentis* 

Schdmm. 
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Scholhinu Quoniam pundum E fumi poteft ad 
utrainlibet partem pundi D, duo funt punda K^ k^ 
ubi reda G H occurrit Trajedorise. 

PROP. Vll. 

rata veto ctt ate projeBionis^ ifiveiiire direBionem^ 
qua fact at y ut TrajeBoria tranfeat per piinBum 
datunu 

Projiciatur corpus de loco J, (Fig. 4. J & fit K 
pundura, per quod tranfire debet Trajedoria quse- 
fita. Fiat A C, in diredione gravitati contraria, 
aqualis altitudini, per quam corpus cadendo acquirers 
poteft veiocitatem projedionis* Ducatur C E ipfi 
AC perpendicularis, 6c ad earn due KE perpendicu- 
larem. Centris A Sc /r, 6c radiis C /^^ E K defcri- 
bantur duo circuli fibi mutuo occurrentes in F* Due 
FA, & bifeca angulum CAF reda AB. Erit aB 
diredio qusefita, in qua fieri debet projedio, ut tran- 
feat Trajedoria per pundum K. ^ E. F. 

demonstratio. 

Eft C A squalls quartas parti parametri ad pun- 
dum A Cper Prop. 1.) Et per conftrudionem funt 
jF^5 C^^quales, item FK^ E K. Eft ergo F focus 
Parabolas per punda A^ K^ defcripta?: Sed iliam tan- 
git reda AE in A^ propter angulos F A B\, CAB 
aequales* Corpore itaq^ projedo de pundo A^ in di- 
redione A By ea cum velocitate, quam corpus acqui- 
rere poteft cadendo per altitudinem C A^ tranfibit: 
Trajedoria per pundum /T* ^. E. D^ 
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NB. Cum circulorum centris J^ K^ &C radiis C A^ 
E /T, defcriptorum duo fint concurfus, F^ f\ bifedis 
angulis F At^ f AQ^ duo etiam erunt direftiones, 
quas faciant, ut Trajedoria tranfeat per puncluiij 
datum K. 

PROP. VIII. 

Vdtd direEiione projetlionts , inventre velocztatem^ 
qudt faciat ut Traje&oria tranfeat per pU7iBiwi 
datum. 

Projiciatur corpus de loco A (Fig. 50 in diredionc 
redas A B^ dc faciendum fit ut tranfeat Trajedoria 
per punclum If. Due A K^ eamq^ bifeca in C, 6c in 
diredione gravitatis due C^, ipfi AB occurrentem in 
B\ 6c junge B K^ Due A D^ K B^ ipfi c; .^ paral- 
lelas, & ducantur AF^ KF fibi mutuo occurrentes 
in F, ita ut fint anguli F AB^ DAB asquales, item 
FK B^ E KB. Erit FA ^qualis altitudini, per quam 
corpus cadendo acquirere poteft velocitatem quajfitam, 
qua projedio fieri debet in diredione A B^ ut tranfeat 
Trajedoria per K. ^. E. F. 

DEMONSTRATIO. 

Quoniam C B eft in diredione gravitatis, eft dia- 
meter Parabolas 5 dC quoniam C A aLqualis eft C K^ 
eft C B diameter ad ordinatam A K. Unde cum fit 
A B tangens ad parabolam in ^^ erit etiam K B tan- 
gens ad pundum K. Hinc quoniam AD eft in di- 
redione diametrorum, atq, angulus 7^ ^4 B asqualis an- 
gulo D A B^ tranfit A F per focum parabola. Eo- 
dem argumento tranfit etiam K F per focum. Eft 

er?Q 
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ergo F focus parabola, adeoq^ FA quarta pars pa* 
rametri ad pundum A^ qu^ proinde sequaiis eft alti- 
tudini, per quam corpus cadendo acquirere poteil 
veiocitatem ad hoc neceffariam^ ut projedo corpora 
de j^ in direclione A B, tranfeat Trajedoria per 
pundum /^. 

PROP. IX. 

Im)enire velocitatem minifnam & direBiomm ei eon-* 
emam^ qua fieri poteji^ ut tranfeat TrajeBGria pe^r 
pmatm datufm 

Prcjiciendum fit corpus de loco A fFig. 7^ ) cum 
velocitate oiiiniuin minima & diredione ei congrua> 
qua fieri potefl ut perveniat in locum K^ hoc eft ut 
tranfeat Trajedoria per pundum K* Dudis ^C,. 
KE in diredione gravitati contraril, 6€ duda A K^ 
bifeca angulos CAK^ EK A^ redis aB^ KB, fibi mu- 
tuo occurrentibus infi. Due BCipfi AC occurrentem 
ad angulos redos in C, atq^ erit Cd altitudo, per 
quam corpus cadendo acquirere poteft velocitatem 
qusefitam^ eritq^ AB diredio quasfita. ^E^F^ 

DEMONSTRATION 

Ducatur B F ipli AK occurrens ad angulos redos m 
F, atque occurrat C B i^Ci KE in E. Propter an- 
gulos CAB, BAF, item angulos EKB, BKF^ 
^quales atq^ angulos redos in C, E, & F, erunt j^qua- 
les C A, F A, item E K, F K. Hinc conftat punda 
A, K eCe ad parabolam, quam tangit reda A B in A,, 
eujufq^ parameter ad pundum A eft quadruplum 
aititudinis C A ^ foco exift,ente F. Corpora itaque 

projedoi 



( i6o ) 

projeS:o de A in diredione A 5, ea cum velocitate^ 
quam corpus acquirere poteft cadendo per altitudi- 
nem 6 % Trajedoria erit dicta Parabola (per 
Prop. :u) Dico autem illam eflfe velocitatem minimam, 
feu eile Ca partem quartam parametri omnium 
minimse, qua Parabola defcribi potefr, qu^ tranfeatper 
puncla ^5 /. 

Si fieri poteft, in C J capiatur altitudo c A minor, 
qu« fit quarta pars parametri ad pundum A Due 
ipfi C A perpendicularem c e^ ipfi KE occurrentem in 
e^ & centro A 8c radio Ac defcribatur circulus 
ipfi A K occurrens in /. Quoniam c A dicitur quarta 
pars parametri ad pundum A^ focus Parabola erit 
pundum aliquod p^m circumferentia cixzmYi c p f^ 
centro A & radio A c defcripti. Si ergo fit pundlum 
K ad parabolara illam, erit p K cTqualis e K. Eft 
vero /^ /f asqualis E E* Unde cum £it e K minor 
ipfa EK^ erit etiam p K minor ipfa F K. %t^ t^x. pK 
major ipfa/i?, acq^eft/if major ipfa F K^ (quoniam 
ettfA minor ipfa FA per hyp.) unde fit/? A" major 
ipfa FE.Sed jam dicebatur p K minor ipfa FK-^ qu^ re- 
pugnant. Nequit ergo Parabola defcribi, qu^ tranfeat 
per punda A^ K^ minori parametro quam in folutione 
definitum eft, j^ E. £?• 

PROP. X. 

Data velocitate projeBlonis^ invenlre dtreSionem^ qua 
faciat^ tit corpus projiciatur ad dijiantiam omnium 
maxmam in piano dato ; atq; dijiantiam illam 
definire. 

Sit planum datum AK (Fig. 8.) atq^ invenienda ^it 
diftantia maxima A h\ ad quam corpus projici poteft in 
piano iUo. Due 
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Due AC in dif eftiotie gravitati conttSLtlk, seqtf alem 

quarts parti parametri ad pundum J. Turn bircto 
angulo CAKrc&a A B^ erit A jB direct io projedio- 
nis qu^fita. Due CB ipli CJ perpe.ndicularern, 
rtCix A B occurrentem in jB, atque in C B produfta 
iiat BE ^qualis ipfi B C. Turn ducla EK^ ipfi C A pa- 
rallela, qu?e occurrat piano AK in K^ erit Ak di- 
ftantia maxima qu^fita. 

DEMOBSTRATIO. 

Centro^& radio ^ C defcribe circulum, ipfi AK 
occurrentem in F^ 6c ducantur B F^ B /C Quoniam 
anguli CJ B^ B A F funt sequales ( per conftrodio- 
nemj) atque A F a^qualis C A^ erit B F sequalis C B^ 
^qualis B E. (per conftruftionem) atq^ anguli ad F 
recti. Unde etiara Et F K ^qualis E K. Sunt ergo 
punda A, K ad parabolam foco F defcriptam, quam 
tangit AB m A ( propter angulos C A B^ FaB 
scquales) quarta parte parametri ad pund:um -^ exi- 
ftente CA. Corpore igitur projedo de loco A^ in di- 
re(flione^\55ea cum velocitatCjquara corpus acquirere 
poteft cadendo per altitudinem C A^ Trajedoria tran- 
libit per pundum K (per Prop. 2 •) jQ. E* D. 

Dico autem, quod lit KA diftantia omnium maxi- 
ma, ad quam corpus projici poteft de loco A eadeai 
cum velocitate. 

Si fieri poteft, e ad em parametro, ad A defcribatur 
parabola, quae tranfeat per pundum diftantius^, hoc 
eft projiciatur corpus ad diftantiam majorem k'A^ 
DucjBI, atq-j ipfi -ST^* parallelam k e^ ipfi CE occur- 
rentem in e^ Quoniam P B^ E jB, item F K^ E K 
ftmt 32 quales, flint etiam angpli FB K^ R BZ'^quales* 
Angulas ergo J?B^ major eft angulo k B e '^ xxxidc 

A. a fit 
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fit J: F major ipfa ^ ^. Sed quoniam cfl AC qiiarta 
pars parametri ad pundum Jf, focUs parabola erit a- 
licubi in circumferentia circuli centro A^ & radio 
C A defcripti. Sit focus ille p^ &c ducatur /? k. Turn 
quoniam pk major eft ipfa Fk^ eric etiam pk major 
ipfa k e. Sed ut parabola tranfeat per pundum k^ 
debet effe p k ^qualis k e. Nequit ergo parabola 
duci in circumftantiis propofitis, qu^ tranfeat per 
punclum k diflantius pundo K^, aSeoq^ nee cprpas 
projici ad diftantiam majorem ipfa K A. ^ E. D. 



PROP. XL 

Itfdem pojitis^ invenire locum ptmBi K, feu Curvam 
defcnbere^ qudi tangat omnes parabolas eodem vertice 
A 0* eddem parametro defcriptas. 

Sit A ( Fig. 9. ) vertex datus, atq^ in direftione 
gravitati contraria ducatur A C ^qualis quarta; parti 
parametri data?. Turn defcripta parabola, cujus ver- 
tex principalis fit C, atq, focus A-^ erit ea curva 
qu^Gta. 

demoustratio. 

Due quamlibet A K^ atq, in ea fume F A ^qua- 
lem C A^&c ducatur C B adCA perpendicularis, ntq- 
K punftum in propofitione pr^cedente inventum. 
In AC producla, fafta Cc ^quali CA^ ducatur r^ 
parallela ipfi CE-^ ducatur etiam /f^parallela ipfi AC, 
ipfis CE, c e occurrens in Edc e^ Per propofitionem 
pr^cedentem eft JTE^qualis ipfi FK-^ unde cum fit 
etiam Fa ^qualis ipfi A C, ^qualis ipfis Cc^ Ee (per 

con- 
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conftrufl:ioiiem) eft ergo Ke ^qualis K A^ unde 
eft pundum If ad parabolam foco A & vertice princi- 
pali C defcriptam* jQ. E. D. 

Bifeflo autem anguio A K E z refta KB^ tanget 
haec utramq^ parabolam, tarn foco F per AdzK^ quam 
foco J per K defcriptam* Unde fe mutuo tangun 
parabola* ^J^.D* 



4* 
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